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INSTRUCOES

. Verifique se os seus dados informados no quadro abaixo
estdo corretos. Caso as informagdes nao estejam
corretas, comunique o erro ao aplicador imediatamente.

. Este caderno de provas contém 6 (seis) questbes e um
espaco destinado a rascunho. Caso o caderno esteja
incompleto ou apresente algum defeito que impeca a
leitura das questdes, dirija-se ao aplicador para que ele
faga a troca do caderno.

. Apds realizada a conferéncia dos dados, assine seu
nome no quadro abaixo com caneta esferografica azul ou
preta. E obrigatério assinar, também, a lista de presenca
em posse do aplicador.

. A prova so podera ser feita a caneta esferografica azul ou
preta. Provas feitas a lapis ou a caneta de outras cores
nao serao consideradas para a corregao.

. Aduragao da prova é de 3 horas. Somente sera permitido
deixar a sala 45 minutos apds o inicio da prova. Ao
terminar a prova, entregue-a ao aplicador.

. A solucdo de cada questdo deve ser escrita na pagina
reservada a ela, de maneira organizada e legivel. Solu¢des
escritas nos espagos reservados ao rascunho ou a outras
questdes nao serao consideradas para corregao.

. Respostas sem justificativa ndo serao consideradas na
corregao.

8. Nao escreva nos espagos sombreados destinados a

correcao.

. Nao é permitido:

a. perturbar a ordem no local de aplicagao, ou agir com
incorrecao ou descortesia com qualquer candidato ou
com os aplicadores de provas;

b. ausentar-se da sala de provas sem a devida
autorizagao do aplicador e sem o acompanhamento
do fiscal de corredor;

c. ausentar-se da sala de provas levando consigo o
caderno de questdes, em qualquer momento;

d. usar instrumentos de desenho, calculadoras ou
qualquer fonte de consulta;

€. comunicar-se com outras pessoas, além do aplicador
de provas;

f. portar quaisquer aparelhos eletronicos (celulares,
tablets, relégios com calculadora,
fotograficas, etc.). Infforme-se com o aplicador sobre a
maneira correta de guardar esses aparelhos;

g. utilizar ou tentar utilizar meio fraudulento para obter
aprovacgao ou informacao privilegiada.

O nado cumprimento de qualquer dessas regras resultara

em sua eliminagao do processo de habilitagao.
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QUESTAO 1

16

Deseja-se escrever um numero positivo em cada um dos seis quadradinhos vazios
do tabuleiro ao lado, de modo que o produto dos trés numeros de qualquer linha,

coluna ou diagonal seja sempre o mesmo.

a) Qual numero deve ser escrito no quadradinho destacado abaixo?

16 | 5

b) Qual numero deve ser escrito no quadradinho destacado abaixo?

16 | 5

c) Complete o tabuleiro.

16 | 5

TOTAL
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QUESTAO 2 D F c
Na figura ao lado, AEFD é um quadrado e o retangulo ABCD tem lados AB =3 o
e AD =2. Seja G um ponto qualquer do segmento DE e x a distancia de G ao :
segmento AB. X
.
A E B

a) Calcule a area do tridangulo BFG quando G é o ponto médio do segmento DE.

b) Seja fa fungcé&o que associa a cada valor de x a area f(x) do tridngulo BFG. Escreva uma expressao
para f(x).

c¢) Qual é o dominio da fungéo f?

d) Desenhe o grafico da fungéo f.
f(x) &
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QUESTAO 3

Uma fabrica produz tapetes retangulares com quadrados de mesmo tamanho
e de duas cores, brancos e cinzentos. Os quadrados brancos sao usados
para fazer a borda do tapete e os cinzentos formam um retangulo na parte
de dentro. Qualquer quadrado branco esta unido a exatamente dois outros
quadrados brancos. A figura ao lado mostra um tapete 6x5.

a) Quantos quadradinhos brancos e quantos cinzentos tem um tapete mxn?

b) Um tapete é equilibrado quando o numero de quadradinhos brancos é igual ao de quadradinhos
mn

cinzentos. Mostre que um tapete mxn é equilibrado se, e somente se, —— =2
(m-2)(n-2)

c) Determine todos os valores de m e n para os quais um tapete mxn ¢é equilibrado.

TOTAL
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QUESTAO 4

Uma folha de papel quadrada ABCD com 20 cm de lado foi dobrada de modo D, Q
que o ponto B coincidisse com o ponto médio Q do lado CD, como indicado
na figura ao lado.

a) Mostre que o comprimento do segmento BP é igual a 12,5 cm.

b) Mostre que os angulos QISC e D(SR sdo congruentes.

c) Calcule o comprimento do segmento DR.

TOTAL
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QUESTAO 5

Ana e Carlos inventaram um jogo com dez cartdes, cada um deles branco de um lado e preto de outro.
As regras séo as seguintes:

* Inicialmente os cartdes s&o dispostos na mesa, formando uma fila horizontal. As cores das faces
dos cartdes voltadas para cima sao escolhidas ao acaso.

 Em cada jogada, se houver um ou mais cartdes consecutivos com faces brancas voltadas para
cima no inicio da fila (a esquerda), esses devem ser retirados; em seguida, os cartdes que restaram
na fila devem ser virados. Se a fila comegar com um cartdo com a face preta voltada para cima,
s&o virados todos os cartoes.

* Ana joga primeiro, depois Carlos, depois Ana e assim sucessivamente.

* Perde o jogo quem retirar o ultimo cartao.

Por exemplo, se a posigao inicial dos cartdes for BBBPBPPBBP (B quer dizer cartdo com face branca
para cima e P quer dizer cartdo com face preta para cima), entdo o jogo acaba em seis jogadas e
Carlos perde; mostramos isso abaixo, sublinhando os cartées que serdo retirados em cada jogada:

BBBPBPPBBP —A"2_, BpRBPPB—219% ,BpPRBP A" ,BRPPR 2105 ,ggp_ AN ,g_ Caros g,

a) Descreva o jogo que comega com os cartdes na posicado PBBBBBPPBP.

b) Como devem estar inicialmente enfileirados os dez cartdes para que o jogo termine em exatamente
11 jogadas?

c) Ana e Carlos decidem mudar a regra inicial do jogo. Eles combinam que, alternadamente, cada um
vai colocar um cartao sobre a mesa, da esquerda para direita, escolhendo a cor que ficara para cima,
comegando com Ana. Como Carlos deve dispor seus cartdes para que ele tenha a vitéria garantida?

TOTAL
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QUESTAO 6

Em uma caixa ha 10 bolas idénticas, numeradas de 1 a 10. O numero de cada
bola corresponde a um dos pontos da figura, os quais dividem a circunferéncia
em 10 partes iguais. Nos itens a seguir, considere que as bolas séo retiradas
ao acaso, uma a uma e sem reposicao.

a) Se forem retiradas trés bolas, qual é a probabilidade de que os pontos
correspondentes sejam vértices de um triangulo isdsceles?

b) Se forem retiradas quatro bolas, qual é a probabilidade de que os pontos correspondentes sejam

vértices de um quadrilatero convexo no qual exatamente dois dos angulos internos sejam retos?

c) Se forem retiradas cinco bolas, qual é a probabilidade de que os pontos correspondentes sejam

vértices de um pentagono convexo que tenha o centro da circunferéncia em seu interior?

Obs: se o centro da circunferéncia pertence ao lado do pentagono, entao ele nao esta no interior do pentagono.

TOTAL




NAO SERAO CONSIDERADAS AS RESPOSTAS NESSE ESPACO.

Operacionalizagéo:

Fundagdo Carlos Chagas




